Prébna matura Poziom Rozszerzony Grudzien 2025/2026
Paulina od Matematyki
Zadanie 1. (0-2)
Proces tadowania pewnego urzadzenia przebiega zgodnie z zaleznoscia

(100 (1 —kb) dla t€[03)
Q1) = {87,5 +4-log,(t—2) dla te][3, )

gdzie

Q(t) - poziom natadowania urzadzenia (wyrazony w procentach)

t - czas, ktory uptynat od momentu rozpoczecia tadowania (wyrazony w godzinach)
k - wspotczynnik liczbowy

Rozpoczeto proces tadowania tego urzadzenia, ktory przebiegat zgodnie z zaleznos$ciag Q. Wykres
tej zalezno$ci przedstawiono na ponizszym wykresie:
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Funkcja Q(t) jest ciagta.

Oblicz poziom natadowania urzadzenia po 2,5 godziny od rozpoczecia procesu tadowania.
Wynik zapisz w procentach, z doktadno$cig do dwéch miejsc po przecinku. Zapisz obliczenia.
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Prosta o r6wnaniu y = 18x — 27 jest styczna do wykresu funkc;ji f, okreslonej wzorem
fx)=3x34+mx?+kx+1
w punkcie o pierwszej wspoétrzednej rownej 2.

Oblicz k oraz m. Zapisz obliczenia.
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Niech a = logss; V5.
Wykaz, ze

log,3-logz4-10g45-1ogs6 - ...-10g9g99 - l0gg9100 =

4a+6
3

(f?}@ Paulina od Matematyki

=" www.paulinaodmatematyki.com




Rozwiaz nieré6wnosé
|x* —4| <5—8x

Zapisz obliczenia.
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Zadanie 5. (0-3)

Dany jest tréjkat prostokatny o kacie prostym przy wierzchotku A. Ponadto, spetnione sa
warunki:

e na przyprostokatnej AB trojkata lezy punkt K w taki sposéb, ze |AK| = 2 - |KB|
e na przyprostokatnej AC tréjkata lezy punkt M w taki sposéb, ze |[AM| = 2 - |MC]|
e na przeciwprostokatnej BC tréjkata lezy punkt L w taki sposob, ze |BL| = |LC|

Kat ALC ma miare réwna f3.

Wykaz, ze stosunek pola kota opisanego na trdjkacie ABC do pola czworokata AKLM jest

réwny ;=
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Zadanie 6. (0-3)

Prawdopodobienistwo wygranej w pewnej grze losowej jest zawsze rowne i. Michat postanowit,
ze przez caly tydzien (od poniedziatku do niedzieli) bedzie grat w ta gre - kazdego dnia
dokladnie raz.

Oblicz prawdopodobienistwo zdarzenia polegajacego na tym, zZe Michat wygrat w tej grze
doktadnie dwukrotnie w pierwszych czterech dniach tygodnia, je$li wiadomao, Ze tacznie w
ciagu tygodnia wygrat 4 razy. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 7. (0-4)

Liczby 2x — 18, y oraz x? — 6x + 3 sg odpowiednio - pierwszym, trzecim oraz pigtym wyrazem
nieskonczonego, rosngcego ciggu geometrycznego (a,). Liczby x oraz y sa catkowite.
Trzywyrazowy ciag (3x,y, 2 — 5x) jest arytmetyczny.

Oblicz sume wszystkich wyrazéw ciggu geometrycznego (a,,) o numerach parzystych. Zapisz
obliczenia.
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Rozwigz réwnanie
sind3x + sin®(2x) = 2cos (3x) + 6cos x + 1

w przedziale [0, 27t]. Zapisz obliczenia.
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Dany jest trapez prostokatny ABCD o podstawach AB i CD takich, ze |AB| > |CD|. Koto o polu
12m i Srodku w punkcie S jest wpisane w ten trapez. Kat ASB ma miare 120°.

Oblicz pole trapezu ABCD. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 10. (0-5)

Dany jest graniastostup prawidtowy czworokatny ABCDEFGH o podstawach ABCD oraz EFGH.
Punkt S jest punktem przeciecia przekatnych podstawy ABCD graniastostupa. Punkt K lezy na
krawedzi CG graniastostupa w taki sposob, Ze stosunek tangensa kata nachylenia przekatne;j
graniastostupa do ptaszczyzny podstawy do tangensa kata nachylenia odcinka SK do

ptaszczyzny podstawy jest rowny % KrawedZ podstawy graniastostupa ma dtugo$¢ réwna a, a
wysoko$¢ graniastostupa - ma dtugos¢ ré6wna H. Ptaszczyzna m przechodzi przez punkty B, D
oraz K.

Oblicz odlegto$¢ wierzchotka C graniastostupa od ptaszczyzny . Zapisz obliczenia.
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Zadanie 11. (0-6)

Funkcje kwadratowe f oraz g zmiennej rzeczywistej x okre$lone s3 wzorami
fx)=x2-—Bm—-5x+4—-3m

oraz
gx)=x24+(m—-1x+14-2m

Wyznacz wszystkie warto$ci parametru m, dla ktorych obie funkcje: f oraz g maja po dwa
rézne miejsca zerowe, a suma kwadratéw miejsc zerowych funkcji f nie jest wieksza niz
liczba o 24 mniejsza od sumy sze$cian6w miejsc zerowych funkcji g. Zapisz obliczenia.
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Zadanie 12. (0-6)

Na ptaszczyznie, w kartezjanskim uktadzie wspoétrzednych (x, y) dany jest czworokat wypukty
ABCD, na ktérym mozna opisa¢ okrag. Wiadomo, ze A = (—3,2) ,B = (1,—2) oraz C = (—2,7).
Punkt D lezy na okregu o réwnaniu x2 + (y — 1)? = 85, a jego wsp6irzedne sg réznymi,
dodatnimi liczbami rzeczywistymi. Prosta [ przechodzi przez punkty A oraz D.

Oblicz cosinus kata nachylenia prostej I do osi Ox kartezjanskiego uktadu wspétrzednych
(x,y). Zapisz obliczenia.
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Zadanie 13.

Rozwazamy wszystkie trojkaty prostokatne, dla ktérych promien okregu opisanego na tym
tréjkacie ma dtugos¢ rowna R.

Zadanie 13.1. (0-2)

Wykaz, Ze objeto$é V bryty obrotowej powstatej w wyniku obrotu tréjkagta prostokatnego
wokdt prostej zawierajacej krotsza przyprostokatng tego trdjkata w zaleznosci od dtugosci a
tej przyprostokatnej jest okreslona wzorem

V(a) = ga(élR2 —a?)
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Zadanie 13.2. (0-3)

Objetos¢ V bryty obrotowej powstatej w wyniku obrotu tréjkata prostokatnego wokot proste;j
zawierajacej krotsza przyprostokatna tego tréjkata w zaleznos$ci od dtugosci a tej
przyprostokatnej jest okreslona wzorem

V(a) = %a(4R2 —a?)

dlaa € (0,V2R).

Wyznacz dlugosci bokéw tego z rozwazanych tréjkatéw prostokatnych, dla ktérego objetosé
powstatej bryly obrotowej jest mozliwie najwieksza. Zapisz obliczenia.
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